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Mathématiques

Période 3

Lecon 8 I Triangles particuliers

au sommet d’un triangle isocéle pour montrer

Tache 2 I Utiliser la propriété de la bissectrice de I'angle
que les angles a la base ont méme mesure



Ouverture de la séance

10 min @




‘) " L4 r
| — | Bonjour! Préts pour démarrer notre séance? Allons-y!




Discussion

informelle

2 min




| = i Voici la réponse.

[

Je participe activement. Je préte attention quand I'enseignant parle
Je leve la main pour participer Je préte attention quand d’autres camarades
répondent a I’enseignant




|:=_‘])) Voici une situation en classe. Que remarquez-vous ? Ce comportement est-il approprié ? Pourquoi ? Que faudrait-il
V- améliorer ou changer ?




‘) 1.
| = | C’est un mauvais comportement. L’éléve n’est pas attentif.

L'éleve est distrait pendant l'explication : il regarde ailleurs et ne
préte pas attention a l'enseignant.




Controle des cahiers et

correction des devoirs




| — i On commence par la correction de I'exercice maison de la séance précédente.

L'enseignant contrdle les réalisations d'un échantillon a'éléves avant de passer 4 Iz correction au tableau. I fait un Rappel de définitions ou d'erreurs fréguentes efc

Je m’entraine a la maison

e

3 On considére la figure ci-contre :

En observant les codages déterminer
la valeur de x en degré.
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Activation des

prérequis




= [ Onva se rappeler de la bissectrice d’un triangle issue d’'un sommet

L'ensejgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite, if feur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

d est la bissectrice du triangle AABC issue du sommet 4




)
| — i La demi-droite d partage I'angle ~BAC en deux angles égaux donc c’est la bissectrice du triangle AABC issue du sommet A

Lensegnanl rappelle que deux figures se superposent si, en déplacant une figure, elles se recouvrent exactement..

d est la bissectrice du triangle AABC issue du sommet 4




= [ Onva se rappeler de la médiane d’un triangle issue d’'un sommet

L 'enseignant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite. il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardolses.

m est la médiane du triangle AABC issue du sommet A




La droite m passe le sommet A et le milieu du coté BC donc c’est la médiane du triangle AABC issue du sommet A

{ensejgnant rappelfe gue deux figures se superposent s, en déplagant une figure, elles se recouvrent exactement..

d est la médiane du triangle AABC issue du sommet A




= [ Onva se rappeler de la hauteur d’un triangle issue d’'un sommet

L 'enseignant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite, if leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

h est la hauteur du triangle AABC issue du sommet 4




La droite h passe le sommet A et perpendiculaire a la droite BC donc c’est la hauteur du triangle AABC issue du sommet A

{'ensejgnant rappelfe que deux figures se superposent s, en déplagant une figure, elles se recouvrent exactement.. @

e

h est la hauteur du triangle AABC issue du sommet A




=-[ On va se rappeler des médiatrices d’un triangle

L 'ensejgnant accorde 30 secondes de réfiexion aux éléves. Ensuite, if feur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

[ est la médiatrice du coté BC du triangle AABC.




La droite [ passe par le milieu du segment BC et perpendiculaire a la droite BC donc c’est la médiatrice du c6té BC du
triangle AABC .

L'ensegnant rappelle que deux figures se superposent si, en déplagant une figure, elles se recouvrent exactement.

[ est la médiatrice du coté BC du triangle AABC




Compléter le tableau suivant par Oui ou Non

L ‘ensegnant expligue e
. / g

Part d’un
sommet ?

Bissectrice
Médiane
Hauteur

Médiatrice

fableau et explicite ce gui demandé exacternent..

Passe par un
milieu ?

Forme un angle
droit ?

Autre caractéristique




Voici les bonnes réponses

s fabilaea et explicite les bonnes réponses

Bissectrice
Médiane

Hauteur

Meédiatrice

Part d’un
sommet ?

&

Passe parun Forme un angle
P & Autre caractéristique
milieu ? droit ?

Oui (c6té
Oppose)
Non
Oui

Partage 'angle en 2 angles égaux
Partage le c6té en 2 parties égales

Forme un angle droit

Partage le c6té en 2 parties égales




)
| == i Observez la figure ci-dessous, puis complétez pour repondre aux questions.

L'ensejgnant donne 30s aux éléves pour réfléchir, puls invite deux ou trois d'entre eux a répondre.

Je me prépare

Soit ABC un triangle isocéle de sommet A et AH la bissectrice de ZCAB.
(Voir la figure ci-contre) :
1) Montrer que H est le milieu du segment BC et que AH est une médiane

du triangle AABC.
2) Montrer que AH est médiatrice du segment BC.
3) Déduire que AH est une hauteur du triangle ABC.

B H &

Pour répondre aux questions précédentes compléter :

1) On considére les deux triangles AABH et AACH. 2) On a : AABH = AACH donc £BHA = ZCHA carils

.On a: AB = AC car le triangle AABH
AH un coté aux triangles AABH et AACH. 4£BHA = ZCHA et LBHA + ZCHA = 180° donc

£LHAB = LHAC car AH ) 2/BHA= ... par suite ZBHA= ZCHA = . ...
Donc d’aprés le cas « CAC » de congruence de Donc AH L BC et comme H est

deux triangles on a alors AH est du segment BC.
Les cOtés BH et CH sont _3) Puisque AH est du segment BC et
passe par le sommet A alors AH est

.Les points B ; H et C sont :
du triangle AABC.

Alors H est du segment BC.
et AH est une du triangle ABC.




Soit ABC un triangle isocele de sommet A et AH la bissectrice de 2CAB.

L'ensejgnant explique l'exercice

Je me prépare

Soit ABC un triangle isocéle de sommet A et AH la bissectrice de ZCAB.
(Voir la figure ci-contre) :
1) Montrer que H est le milieu du segment BC et que AH est une médiane

du triangle AABC.
2) Montrer que AH est médiatrice du segment BC.
3) Déduire que AH est une hauteur du triangle ABC.

B H &

Pour répondre aux questions précédentes compléter :

1) On considere les deux triangles AABH et AACH. 2) On a : AABH = AACH donc £ZBHA = LZCHA cariils

.On a: AB = AC car le triangle AABH .isocéle en A.
AH un cOté commun aux triangles AABH et AACH.
/. HAB = ZHAC car AH . est la bissectricede / CAB. 2/ BHA = 180°

Donc d’apreés le cas « CAC » de congruence de Donc AH L BC et comme H est
deux triangles on a . AABH = AACH . alors AH est la médiatrice. . du segment BC.

au segment BC et
passe par le sommet A alors AH est .. une hauteur .

.Les points B ; H et C sont _._ alignés et BH = CH. .
du triangle AABC.

Alors Hest ... le milieu. ... du segment BC.
et AH est une du triangle ABC.




|—= i Parfait! On se rappelle des droites suivantes relatives a un triangle.

L'ensefgnant it Iz synthése des préregquis

La bissectrice d’un triangle issue d’un sommet est la
demi-droite qui a pour origine ce sommet et partage
I'angle en deux angles égaux

La médiane d’un triangle issue d’un sommet estla
droite passant par ce sommet et le milieu du coté
opposé




Déclaration de I'objectif

de la séance

2 min




| — i Observez la figure ci-dessous, puis exprimez vos avis.

L'ensefgnant donne 30s aux éléves pour réfléchir, puls invite deux ou trois d'entre eux 3 répondre.

fal

a
B H C

. Montrer que £ZBAH = ZCAH

&




| = i A la fin de cette séance, vous serez capables de

A ce moment-i3, on évite les fermes « homologues » et « congrus »

* Reconnaitre la propriété des angles a la base d’un triangle isocele

* Appliquer la propriété des angles a la base d’un triangle isocele




Définitions et propriétés

4 min {—3;}




JLIE

;f“ Je commence par la propriété de la bissectrice d’un triangle isocele
——r

ensejgnant indique que deux triangles congrus sont superposables. I rappelle aussi gue Fordre des letires est important et les condition et le resultat de Ia démonstration faite dans je
me prepare.

i . TP E Sy
Jpriete

Dansuntriangleisocele la bissectrice de I'angle au sommet,
la hauteur issue du sommet, la médiane et la médiatrice

de la base sont toutes confondues.




b M Voici une remarque treés importante
CY

’
-

GEIG BTG Pour un triangle isocele peut démontrer les trois autres réciproques :

Hauteur issue du sommet — Bissectrice de I'angle au sommet, médiane et médiatrice de la base.
Médiane de la base — Hauteur du sommet, bissectrice de I'angle au sommet et médiatrice de la base.
Médiatrice de la base — Hauteur du sommet, bissectrice de I'angle au sommet et médiane de la base.




Pratique guidée collective

4 min {E




Observez la figure ci-dessous, puis compléter. g

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite. il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A Donc d est aussi .........ce........ issue de de A
La droite est d est |a bissectrice issue de C’est-a-dire

A Hestle du segment BC

Donc d est aussi issue de de A
C’est-a-dire
d ...BC

Donc d est ausSi ....ccccereevevreeieerunee... du coté BC
C’est-a-dire
Hestle................ du segment BC
Et
d ....BC




Voici les bonnes réponses.

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite, il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A Donc d est aussi médiane issue de de A
La droite d est |a bissectrice issue de A C’est-a-dire
H est le milieu du segment BC

Donc d est aussi hauteur issue de de A
> Crest-a-dire

d L BC

Donc d est aussi médiatrice du coté BC
C’est-a-dire
H est le milieu du segment BC
Et
d L BC




Observez la figure ci-dessous, puis compléter. g

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite, il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A Donc d est aussi .................... issue de de A
La droite d est |a hauteur issue de A C’est-a-dire
/BAH=2CAH

Donc d est aussi issue de de A
C’est-a-dire
Hestle...........dusegment BC

Donc d est ausSi ....ccccereevevrievenruneee... du cOté BC
C’est-a-dire
Hestle...............du segment BC
Et
d ....BC




Voici les bonnes réponses.

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite. il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A Donc d est aussi bissectrice issue de de A
La droite d est |a hauteur issue de A C’est-a-dire
/BAH= 2CAH

Donc d est aussi médiane issue de de A
> Cest-a-dire

H est le milieu du segment BC

Donc d est aussi médiatrice du c6té BC
C’est-a-dire
H est le milieu du segment BC
Et
d LBC




Observez la figure ci-dessous, puis compléter. g

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite, il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A Donc d est aussi ..........en...... issue de de A
La droite d est |la médiane issue de A C’est-a-dire
/BAH =2CAH

Donc d est aussi issue de de A
C’est-a-dire
d ...BC

Donc d est ausSi .....ccceeeevvveeieernnee... du coté BC
C’est-a-dire
Hestle................ du segment BC
Et
d ....BC




Voici les bonnes réponses.

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite. il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A Donc d est aussi bissectrice issue de de A

La droite est d |a médiane issue de C’est-a-dire
A /BAH= <4CAH

Donc d est aussi hauteur issue de de A
> Crest-a-dire

d L BC

Donc d est aussi médiatrice du coté BC
C’est-a-dire
H est le milieu du segment BC
Et
d L BC




Observez la figure ci-dessous, puis compléter. g

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite, il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A Donc d est aussi ..........en...... isSsue de de A
La droite d |la médiatrice du cHté BC C’est-a-dire
ZBAH = 2CAH

Donc d est aussi issue de de A
> Cost-a-dire

d ...BC

Donc d est aussSi .......ceeeeveeenn. isSsue de de A
C’est-a-dire
H est le du segment BC




Voici les bonnes réponses. g

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite, il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A Donc d est aussi bissectrice issue de de A

La droite d est |la médiatrice du coté BC C’est-a-dire
/BAH = 2CAH

Donc d est aussi hauteur issue de de A
> Crest-a-dire

d L BC

Donc d est aussi médiane issue de de A
C’est-a-dire
H est le milieudu segment BC




Modelage

5 min @




L’enseignant explique la situation et ce qui est demandé

1) Soit AABC un triangle isocele tels que :
AB = AC et H le milieu du segment BC.

. Montrer que £ZBAH = ZCAH




f(,‘-':\“\ Jai AABC est un triangle isocéle de sommet A car AB = AC
Vo

-
L'enseignant rappelle 12 propriété dans in triangle isocéle la médiane est aussi bissectrice

Soit AABC un triangle isocele tels que :
AB = AC et H le milieu du segment BC.

J’ai AABC est un triangle isocele de sommet A et AB = AC,

H est le milieu de BC donc AH est la médiane de la base.
D’apres la propriété, AH est aussi bissectrice de ZBAC.

Par suite zBAH = 2CAH .




\;H%;?h Maintenant, je vais traiter un 2°™® exemple

ensejgnant explique fa situation et ce qui est dermandé

2) Soit AABC un triangle isocéle tels que : AB = AC
et BC = 10 cm AH est |a hauteur issue de A.

. Déterminer la mesure HC et HB




;L@;m On a AABC est un triangle isocele de sommet A car AB = AC,
My
- Lenseignant rappelle ia propriéte dans in triangle isocéle (2 hauteur est aussi médiane

Soit AABC un triangle isocele tels que : AB = AC
et BC = 10 cm AH est la hauteur issue de A.

On a AABC est un triangle isocele de sommet A et AB = AC,

AH est la hauteurissue de A.

D’apreés la propriéte, AH est aussi médiane de la base.

Par suite H est le milieu de BC

Donc HB = HC = BC + 2

C’est-a-dire HC = BC + 2 = 5cm




Pratique guidée collective

11 min @




Observez la figure ci-dessous, puis compléter. g

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite. il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A
La droite d la bissectrice issue de A Donc d est aussi .................. issue de de A
C’est-a-dire

du segment BC
C’est-a-dire

Donc d est aussi issue de de A4
C’est-a-dire
d ...BC
C’est a dire
2/AHB = £AHC = --




Voici les bonnes réponses.

L'enseignant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite, il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A
La droite d |a bissectrice issue de A

Donc d est aussi médiane issue de de 4
C’est-a-dire
H est le milieu du segment BC
C’est-a-dire
BH = CH

Donc d est aussi hauteur jssue de de A
C’est-a-dire
d d BC
C’est a dire
/AHB = £AHC = 90°

heug




Observez la figure ci-dessous, puis compléter. g

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite. il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A

La droite d la hauteur issue de 4 Donc d est aussi issue de de A

C’est-a-dire
H est le du segment BC
C’est-a-dire

Donc d est aussi .......c.......... issue de de A
C’est-a-dire




Voici les bonnes réponses. g

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite, il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Donc d est aussi médiane issue de de A
C’est-a-dire
H est le milieu du segment BC
C’est-a-dire
BH= CH

Le triangle AABC estisoceleen A
La droite d |la hauteur issue de A

Donc d est aussi bissectrice jssue de de A
C’est-a-dire

£BAH £CAH




Observez la figure ci-dessous, puis compléter. g

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite. il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A

) . = _ Donc d est ausSi ...ceeereeen.ne isSsue de de A
La droite d |la médiane issue de A

C’est-a-dire
d ...BC
C’est a dire
LAHB = £AHC = -

Donc d est aussi ......cceenn...... issue de de A
C’est-a-dire




Voici les bonnes réponses. g

L'ensefgnant accorde 30 secondes de réflexion aux éléves. Ensuite, il leur demande de consigner leurs réponses sur les ardoises.

Le triangle AABC estisoceleen A Donc d est aussi hauteur jssue de de A
La droite d la médiane issue de A C’est-a-dire

d 1 BC
C’est a dire
LAHB = £AHC = 90°

Donc d est aussi bissectrice issue de de A
C’est-a-dire

/BAH <CAH




Pratique en binome

D




E:l? . ,
= Travaillez individuellement puis discutez en bindomes vos réponses.

L'enseignant accorde 2 min au travail individuel puis une minute de discussion. Il circule pour contréler et donner des indications en cas de besoin.

1 Dans le triangle ABAC on a: BA = BC et BM Ia bissectrice de I'angle ZABC.
Soit D un point quelconque de |a droite BM.
. Montrer que DM est une médiane du triangle ADAC.
Dans le triangle ABAC on a BA = BC.
donc ce triangle est de B.
Et puisque est bissectrice de I'angle ZABC.
alors est aussi médiane du triangle
doncMestle. .. .. du AC.
parsuiteDMest . ... .....du......... ADAC.

Soit un triangle isocéle AABC tel que AB = AC.
La bissectrice de I'angle ZBAC coupe le coté BC en H.
. Monter que les deux triangles AABH et AACH ont la méme aire.
ABAC : A.
AH la de I'angle £BAC.
Donc est aussi la hauteur issue de A.
Ainsi les deux triangles AABH et AACH sont

L'aire du triangle AABH =

L'aire du triangle AACH = —— A"‘
AHxHB  AH xHC

D’autre part HB = HC (car AH est aussi de la base de AABC). Donc : 3 = 3

C'est a dire L'aire du triangle . = L"aire du triangle
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Prenez la correction sur vos livrets.

1 Dans le triangle ABAC on a: BA = BC et BM la bissectrice de I'angle ZABC.
Soit D un point quelconque de la droite BM.

. Montrer que DM est une médiane du triangle ADAC.

Dans le triangle ABAC on a BA = BC.

donc ce triangle est .

Et puisque est bissectrice de I'angle LABC.
alors ... est aussi médiane du triangle ...

donc M est le
par suite DM est




Prenez la correction sur vos livrets.

"1 Dans le triangle ABAC on a: BA = BC et BM la bissectrice de I'angle ZABC.
Soit D un point quelconque de la droite BM.
. Montrer que DM est une médiane du triangle ADAC.

Dans le triangle ABAC on a BA = BC.
de .sommet._ B.

Et puisque ....BM....... est bissectrice de I'angle LABC.

est aussi médiane du triangle ...
milieu  du . Coté . AC.




Prenez la correction sur vos livrets.

2 Soit un triangle isocéle AABC tel que AB = AC.
La bissectrice de I'angle £ZBAC coupe le c6té BC en H.

. Monter que les deux triangles AABH et AACH ont la méme aire.

de I'angle 4ZBAC.
est aussi la hauteur issue de A.

L'aire du triangle AACH =

AHxHB AHxHC
2 - 2

D’autre part HB = HC (car AH est aussi

C’est a dire L'aire du triangle




Prenez la correction sur vos livrets.

[ 2 Soit un triangle isocéle AABC tel que AB = AC.
La bissectrice de I'angle £ZBAC coupe le c6té BC en H.

. Monter que les deux triangles AABH et AACH ont la méme aire.

ABAC |socele de sommet- - A.
de I'angle £BAC.

3T — est aussi la hauteur issue de A.
Ainsi les deux triangles AABH et AACH sont rectangles en H
AH. x HB
2

H X He
L'aire du triangle AACH . > L A

L'aire du triangle AABH =

AHxHB AHxHC
2 N 2

D’autre part HB = HC (car AH est aussi médiane de la base de AABC). Donc :

C'est a dire L'aire du triangle .AABH ... = L'aire du triangle ..AACH......._....




Pratique autonome

7 min {I}




| _=? Prenez votre livret et votre crayon, puis répondez individuellement aux exercices. Vous avez 10 min

L'enseignant vérifie les productions des éléves, donne une aide individuelle en cas de difficulté et oriente les gléves ayant terminé vers le défi,

Je m’entraine tout seul

i_?;n Soit AABC un triangle isocele tels que AB = AC, D est le milieu de BC.

. Démontrer que AD est bissectrice de ZCAB.




E_=:’? Le temps est terminé. Voyons ensemble la solution des exercices.

L’enseignant accorde 5 min pour donner I'occasion aux éléves de présenter leurs productions et corrige au tableau.

Temps Ecoulé




Cloture de la séance




| = i Qui peut me dire ce que nous avons appris aujourd’hui?

L’enseignant encourage les a exprimer ce qu’ils ont appris avec leurs propres mots.




Dans cette séance nous avons appris a reconnaitre les cotés et les angles homologues de deux triangles congrus

L ‘enseignant donne un rappel de Iz séance.

f & Je retiens

= Propriété

Dansuntriangleisocele la bissectrice de 'angle au sommet,
la hauteur issue du sommet, la médiane et la médiatrice
~ de la base sont toutes confondues.

/ Pour un triangle isocéle peut démontrer les trois autres réciproques : ——

Hauteur issue du sommet —> Bissectrice de I'angle au sommet, médiane et médiatrice de la base.
Meédiane de la base — Hauteur du sommet, bissectrice de I'angle au sommet et médiatrice de la base.
\Médiatrice de la base —» Hauteur du sommet, bissectrice de I'angle au sommet et médiane de la basey




| — i Voici I'exercice a faire a la maison pour la séance prochaine.

L’enseignant incite les éléves a faire I'exercice 3 la maison, puis cldt la séance..

0 Je m’entraine a la maison

(f? Soit AABC un triangle isocele tels que AB = AC, AH est |la hauteur issue de A.
| . Démontrer que AH est aussi bissectrice de ZCAB.

S
-




C’est /a fin de notre séance. N'oubliez pas de réviser votre legcon.

L’enseignant incite les éléves a faire I'exercice a la maison, puis clét la séance..

A la prochaine séance!




)

—- C’est /a fin de notre séance. N'oubliez pas de réviser votre legon.

L’ensejgnant incite les éléves a faire I'exercice a la maison, puis cldt 13 séance..
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